Exercices de révisions sur les suites

I
On considere la suite (u,) définie par
2n®+1
Uy, = .
" n2+5

Montrer que (u,) est une suite strictement crois-
sante sur N.

II
On considere la suite (u,,) définie par:
1 1
un—1+§+§+ +?

Montrer que (u,) est strictement croissante sur N.

III

Etudier le sens de variation de la suite (u,,) définie
pour tout entier naturel n, par :

1. un:n2+4n+3

21’1
2 S
3. un:l—nz
n+2
B B 1
4. uo—letun+1—un—n+1

IV

On admet que les suites suivantes de terme géné-
ral u, ont une limite quand n tend vers = oco; calculer
leurs limites.

2n+1
1. u, =
3n-5
) —4n*+3n+3
LU= ————
" n-n+4
3. up=2n-v4n?-3n+1
4n_3n
4. u, =
4n 420

\%

Soit a € [-1 ; +oo[. On définit la suite (1) sur N

Up=a
par:
Un+1 =V 1+uy
A l'aide d’'un raisonnement par récurrence, étu-
dier la monotonie de la suite (u).

VI

On considere la suite (u,) définie par uy = 5 et,
pour tout entier n, 3u,+; = U, +4.

1. Calculer u; et u, .

2. Démontrer que, pour tout entier n, u, =2 .
3. Montrer que (u,) est une suite décroissante.
4

. Montrer que la suite («,,) est convergente et dé-
terminer sa limite.

5. On pose, pour toutentier n, v, =u, —2.
(a) Montrer que (v,) est une suite géomé-
trique.

(b) En déduire I'expression de v, en fonction
den.

n
SoitSp =) vp=Up+ U1+ + et
k=0

n
T, = Zuk:u0+u1+---+un.
k=0

(a) Déterminer 'expressionde S;,, puisde Ty,
en fonctionde n .

(b) Déterminer lim S,et lim T,.
n—+oo n—+oo

VII
Soit la suite numérique (u,) définie sur N* par
nn+2)
Up=——.
" (n+1)?

1. (a) Montrer que, pour tout n € N*,

1

u,=1-———.
" (n+1)2

(b) Prouver que, pourtout ne N* ,0< u, <1.

(c) Etudier le sens de variation de la suite (u,,)

2. Onpose x, = Uy X Uy X+ X Up.

(a) Démontrer par récurrence que, pour tout
n+2

Tom+1)

(b) Déterminer la limite de la suite (x;,) .

entier ne N* , x,,



