Correction du sujet A

Calculer les dérivées des fonctions suivantes :
a) f(x) =2x°+5x°+3x—7surR
fl(x) = 2x3x* +5x2x+3 = 6x° +10x + 3;
f'(x) =6x*>+10x+3

7 1
b) f(x)z;z?xﬁsur]o; +00]

4 28
f(x) =7 x (_F) == donc

, 28
f (x) = _F

5 1
C) f(x):3x—;:3x—5><;sur]0; +oo|

1 5 5
f’(x):3—5><(—;):3+;; f’(x):3+§
2 1
d) f(x):git7sur g;+oo
f—ﬁavec ulx) =2x+1
T v(x)=3x-7
fe uv-v'u avec{ u'(x)=2
2 V(x)=3 "
g 2 28X =3Qx+1) _6x-14-63-3
fx= Bx—7)? T Bx-72
17 17
= _—(Sx—7)2 donc| f'(x) = —(Sx—7)2

e) f(x)=(3x*+5x- 1)5
f=u"avec u(x)=3x*+5x—letn=>5.
f'=nu'u"" avec ' (x)6x+5

f'(x) =5(6x+5) (3x* +5x—1)"

Donc:
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La tangente passe par les points de coordonnées (2 ; -
2) et (3; 1) donc le coefficient directeur de la tangente
1-(-2 3

(=2) _ — = 3. Or, le coefficient directeur de la

3-2 1
tangente a la courbe en 3 est f'(3), donc| /' (3) =3 |

est

III

Une fonction f dérivable en 5 est telle que :

1
fG)==-3et f'(5) = >

L'équation réduite de la tangente est
y=f'(a)(x—a)+ f(a) avec a =5, donc
y=f'6)(x-5+f(5).

1
On en déduit y = > (x —5)+(-3) donc

=—x—-—|
Y 2 2

IV

Soient les fonctions f et g définies sur ] —oo ; 0[
par:

f(x):xz—xetg(x):%+5.

1. Soit Ale point de ¢ d’abscisse -1.
L'équation réduite de la tangente a ¢y en A est:
y=f'(=Dx-(=1)+ f(=D.
fl-11 = (12— (=) =1+1=2; flx)=2x-1
donc f'(-1) = -3.
L'équation de la tangente est alors :

y=-3(x+ 1)+2d0nc.

3
2. g-= —1+5: -3+5=2=ysdonc A€ Cy.
3. Léquation réduite de la tangente a la courbe ¢
enAesty=g'(-1)(x+1)+g(-1)avec g(-1) =2,
3
Iy — / -
gx) = =z donc g'(-1) = -3.

L'équation de cette tangente est donc

y=-3(x+ 1)+2donc.

4. Les deux tangentes ont la méme équation, donc
les deux courbes ont la méme tangente en A;
elles sont tangentes en A.

1. f(x):x2+5x—4sur [-5; 5].

5
flx)=2x+5]; f'(x) :Opourx:—i.
On en déduit le ta%leau de variation :
X |-5 —— 5
. 2
f'(x) - 0 +
—4 46
f® \ /
41
4




2x+3 4 -
= Z. 4. f(x) = ————sur[-2; 2
2. f(x) g sur |z 10 fx) prarrt Ll ]
() 26X =52x+3) 23 f,(x)_—1><(x2+5x+9)+(2x+5)x(—1)
X) = =|— -
/ (5x—4)?) (5x—4)? (x2+5x+9)°
4 x> -9 +3)(x-3
f'(x) <0 donc f est décroissante sur | = ; 10]. = 5 = (r+ 3 )2 .
S (x2+5x+9)" | (x®+5x+9)
4
* 5 10 x+3=0pourx=-3;x—3=0pour x=-3.
f'(x) - -3 et 3 sont en dehors de l'intervalle [-2; 2].
fx) \
1 X —2 2
2 X+3 +
x? 3 x-3 -
3. f(x):2x+3sur —5; 10] (x2+5x+9)2 +
fiiy = 2XCx+3) —2x%  4x?+6x-2x2 f'® -
T (2x+32  (2x+3)?2 2
_2x%+6x [2x(x+3) 3
T (2x43)2 | (2x+3)2 fx) \
2x=0pourx=0etx+3=0pour x=-3. _3
Tableau de variation : 23
3
X —— 0 10
2
2x - -
xX+3 + +
(2x+3)* + +
f(x) - +
100
23
S \ /
0




