Correction des exercices sur les limites de fonctions

ExerciceI: Limites al'infini

Etudier les limites suivantes :

1
1. lim x=+ooet lim (—x) =0.
X—+00 X—+00

. 1
Par somme :| lim (x+ —) =400
X—+00 X

2. lim x*=+oco0et lim (x—6) =—o00.
X——00 X——00

Par produit:| lim x*(x—6) = —oo|.
X——00

3. lim (x¥*+1)=+ocoet lim (2-x)=-o0
X—+00 X—+00

Par produit:| lim (x*+1)(2-x) = —o0
X—+00

4. lim vx=4ooet lim (1-x)=—oo.
X—+00 X—+00

Par produit:| lim /x(1-x) =-oo
X—+00

5. lim (e*)=+ocodonc lim (2e)=+oo,dou:
X—+00 X— 400

lim (2e*—1)=+o0
X—+00

6. xlﬁir_nOo ((x=5)) = —ocodonc:

1
lim (—):0.
x—-oco\x—5

7. lim (x*)=+ocodonc lim (x*+1))= +oo.

X——00 X——00

1
Par conséquent: lim ( 5 ):Od’ou: lim
x—=-0o |\ x=+1

8. lim (l):odonc lim (g):Od’oﬂ:

x—-oo\ x x—-oco\ x

. 2
lim (— —3) =-3

x—-o0o\ x

Exercice Il : Limites en un réel

Etudier les limites suivantes :

1. limx =0; lim v/x = 0 donc lim (vVx—3) = -3.
x—0 x—0 x—0

X 0

On en déduit : | lim =—=0

x—0 ﬁ -3 -3
2. lin%(x—S) =0avecx—5>0.
5
. . 1

Par quotient : | lim —— = +oco
x—=5x-5
x>5




3. lim(x+1)=4
x—3
x>3
ling(x—?)) =0avecx—3>0.
X—

x>3

. . x+1
Par quotient: | lim [ ——| = +o0

x—3\x—3
x>3

ExerciceIII: Formes indéterminées

Calculer:
5 5 4 7
1. 3x“—-4x+7=x 3——+—2.
X X
. 2 . 4 7
e lim x“=+ooet lim 3——+—2 =3.
X——00 X——00 X X

Par produit:| lim (3x*—4x+7)=+oo
X——00

e De méme:

. 2 . 4 7
lim x*=-ocoet lim 3——+—2 =3.
X——00 X——00 X X

Par produit:| lim (3x*—4x+7)=—o0
X——00

2. 2x —-7x+8=x 2——3+—
X

e lim x*=+o00

X—+00
li 2 ! + 8

o L 2
x—l>IPoo 3 x? )

e Parproduit:| lim (2x*—7x+8)=+oo
X—+00

3x+5 x(3+2) 3+2

7x-2 x(7-%) 7-%

. 5
e lim |3+—]|=3
X—+00 X
. 3
e lim |7——|=7
X—+00 X

. . 3x+5 3
e Par qutient:| lim = =
X—+00 7

7x—2
2 2
x*+2 X (1+F) 1+5
4, e = 7 =|xx T
1-x  x(3-1) 1
e lim x=—o0 (évident)
X——00
. 2
e lim (1+—2):1
X——00 X
. 1
e lim (——l)z—l
X—-o0o\ X
. . o (xP+2
e Par produit et quotient:| lim ( ):+oo
x—-co\ 1 —x




