Mathématiques complémentaires : correction des exercices sur les variations de suites
(feuille 1bis)

Exercice I

Soit (u,) la suite définie par u,+1 = u, —n—2.
Pour tout n: u,4+1 — U, = —n—2 < 0 donc la suite est décroissante.
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Soit (u;) la suite définie par u; = m
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Pourtoutn: u,, ) —u, =

0; (uy) est décroissante.

Exercice IV

1
Soit (u;) la suite définie par u, = n+ o
) ( 1) (n+1%+1 (n2+1) n[n?+2n+2]-(n+1)(n?+1)
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Pour tout n : un+1—un:(n+1+—
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Ftudions le signe de n? + n—1.
A=5>0.
Ily a deuxracines : ny :_1%\/§<Oet nZ:#:O,G.

n? + n—1 est donc positif pour 7 > ny, c’est-a-dire pour n > 1.
La suite est croissante.

Exercice V Exercice VI

On considere la suite (1) définie par up = 1 et pour
toutn=0par u,+ =u,+2n-3.

Soit (u;) la suite définie par
uO:—Zetun+1:ui—un+2.
1) ¢ 1 =up+0-3=-3

o Up=u+2-3=—-4 1) Montrzerque, pgurtoutxréel, ,

. us=up+a-3=[3] (x-1)"+1=(x"-2x+1)+1=x"-2x+2donc
P —2x+1=(x-12+1]

2) Pourtoutn:u,,1—u,=2n-3et2n-3=20 < n=

2= L5. 2) Pourtout n: tps1—up = (U — Up +2)—ty = U2 —2uy, +2
Donc uy+1 — u, =0 apartir de h = 2. = (1, —1)2 +1 > 0 puisque le carré d’'un réel est positif.
La suite est croissante a partir de n = 2. La suite est donc croissante.




