Exercice 1

Correction du controle commun n° 1

Pour la représentation graphique, tout le monde n’a pas la méme convention, puisque certains hachurent
la partie solution et d’autres les parties non-solutions.
Il faut préciser les conventions que vous utilisez !

a -2 et strictement inférieur
a7

Inégalités Phrase Appartenance a un Représentation graphique
ensemble
x<3 X est strictement inférieur a x€]—o0; 3[
3
2<x<7 X est strictement supérieur xX€e|-2;7]

xX<-3o0ux>6

x strictement inférieur a -3
ou x est strictement
supérieur a 6

X €] —oo0; —3[U]6; +ool

x<-loux>0

x est inférieur ou égal a -1
ou x est strictement
supérieura 0

X€]—o00; —1][U]0; +o0o]

si on prend comme
convention que les parties
hachurées sont solutions

-5<x<l1 X est supérieur ou égal a -5 xe[-5;1]
et x strictement inférieur a
1
Exercice 2

1. Les coordonnées des points A; Bet CsontA(1;3),B(5;1) etC(4;9).

2. On est dans un repéere orthonormé donc :

AB =/ (g~ xa)? + (y5 = y)2 = VG- D2+ (1-3)? =
De méme: BC =/ (4-5)2+(9-1)2=| 65|,

AC=+1/(4-12+(9-3)2=

V45|

V20

3. Dans le triangle ABC, le coté le plus long est [BC].
D’une part BC? = 65,
d’autre part AB> + AC* = 20 + 45 = 65

Donc ‘ BC? = AB” + AC” |donc, d’apres la réciproque du théoréme de Pythagore, le triangle ABC est rec-

tangle en A.

Exercice 3

1. Figure:

2 210
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. (évident puisque les deux points ont la méme pardonnée) et CF = \/ (7-5)2+(0-2)2=[/8]|

XA + XC . ya+Yc
2 72

Soit M le milieu de [AC] ; M( ) donc|M (3 : 5) .

2

3+3 4+1 5
Soit N le milieu de [BD], on obtient de méme : N(T ; T) soit| N (3 ; 5) .

Ainsi M = N (puisqu’ils ont les mémes coordonnées) donc les diagonales du quadrilatere ABCD se
croisent en leur milieu. On en déduit que ABCD est un parallélogramme.

Soit E(xg ; yg),; par définition de E, A est le milieu de [EB]. On en déduit que :

Xg+3 yp+4

( CRl ):(1;3)d’01‘1
2 2

E a pour coordonnées (-1 ; 2).

xE:—letyEZZ‘.

. Pour que ACFD soit un parallélogramme, il faut que [AC] et [FD] aient le méme milieu.

Notons xp et yp les coordonnées de E

. . 1+xg 3+5 | _ N —
Ond01taV013r 5 1—ZTdou1+xp—8dou.
9oty 1+ _ N —
De méme : 5 =5 donc3+yG—3,dou.

Le point F a pour coordonnées (7; 0).

CE # CF donc C n’appartient pas a la médiatrice de [EF].

Exercice 4

1.

2.
3.

4.

@f:[—4;5]_

f=0) =4 f2)=1,7;|fO) =1|et| f(2) =4
e Les antécédentsde 3 sont-3; 6; -1;1,4et4.

e Les antécédents de 1 sont0 et 4,7.
e -2n’apas d’antécédent.

f estdécroissante sur [-4;-2; 5], sur [-1; 0] et sur [2; 5] : f est croissante sur [-2,5; -1] et sur [0; 2].

Exercice 5

1.

2.

f(O):—ZXO+3:;f(l):—2><1+3:;f(—l):—2x(—1)+3:;f(%)z—Zx%+3:+§+§: g

g(2)=22-3x2+2=0;g(-3)=(-3)*-3x (-3)+2=9+9+2=[20|
2
g(\/ﬁ):(\/iz)—?,xx/z+2=2—3\/§+2: 4_3\/§;g(2):(g) —3x§+2:%:2+2:

3) |3

2
car 3 x 3- 2 en simplifiant par 3

Exercice 6

Calcul d’antécédents :

e h(x)=7ex*+3=Tox’=4ex’-4=00 x+2)(x-2)=0ox=-20ux=2.
Les antécédents de 7 par & sont -2 et 2.

¢« h(x)=3ox*+3=30x*=0ox=0.
Lantécédent de 3 par h est 0.

e h(x)=1lox*+3=1ox>=-2; impossible car -2 est strictement négatif.
1 n'a pas d’antécédent par h.
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2
. h(x):5<:>x2+3:5©x2:2c>x2—\/§ —0ox=—V2oux=v22
Les antécédents de 5 par h sont —v/2 et v/2.

Exercice 7

= —2x2+6x|

. B(x):4x2+g—l

e C(x)=—-6x+4x*>+15-10xdonc|C(x) =4x*>—16x+15

Exercice 8
1. Figure:
P
5
A
X
NB N
2. Dans le triangle rectangle en M, on applique le théoréme de Pythagore : MN? + MP? = NP? donc MN? =
132-5% =169 — 25 = 144 ; comme MN est un nombre positif, ona MN =v 144 =12; | MN = 12?
3. (a) xestunelongueur donc x est positif et A€ [MP] donc x € MP soit| x € [0; 5] |
(b) Les triangles MAB et MPN sont formés par des droites paralleles. D’aprés le théoreme de Thales,
MB _AB AM MB AB x
onc: — —.
MN NP MP 12 13 5
13x 12
On obtient ainsi, | AB = = et| MB = ?x .
PRI 12x 13x
4. Le périmetre de AMP est: Z(AMP) =AM+ MB+BA=x+ T + — =6ux.
L s 12x 13x
5. Le périmetre de ABNP est: Z(ABNP) = AP+PN+NB+BA=(5-x)+13+|12— — =30—x+ E
4x
=130—-—
5
4x 150 75
6. Z(PAMP)=Z(ABNP) c>6x:30—? < 30x=150-4x < 34x=150 x = EVIRET] €[0; 5].
PPN . 150
Donc les deux périmeétres sont égaux pour | x = EVER
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