Correction de la feuille d’exercices (milieux et longueurs de segments)

Exercice I

Dans le repére orthonormé (O; I; J), les points A, B et C ont pour coordonnées A(—4 ; 4) , B(—1; 6) et

ca1; 3.

1) Figure:
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2) Soit K le milieu de [AC] :
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Les coordonnées de K sont :| K (E ; E)

3) Calculde AB:
AB = \/(xB—xA)2+(yB—yA)2: \/(—1—(—4))2+(6—4)2: V32 +22=v9+4=V13;|AB=V13
4) Soit D le symétrique de B par rapporta K.

Par propriété de la symétrie centrale, K est le milieu de [BD].
Par conséquent :

XB+ Xp
] xK:

3
donc xg + xp =2xx d’'oll xp =2xx —Xg =2 % (_5)_(_1):_3+1:_2
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e Yk = donc yp+yp =2yx dolt yp =2yx —yp =2 % (5)—6:7—6:12

Les coordonnées de D sont :
5) K est e milieu des diagonales [AC] et [BD] su quadrilatere ABCD donc c’est un parallélogramme.
6) Calculons BC:

BC= \/(XC—XB)2+(J/C—J/B)2 =V -(-1)2+(B-6)2=122+(-3)2=V4+9=+13;| BC = V13|

Le parallélogramme ABCD a deux cotés consécutifs de méme longueur : c¢"est un losange.

7) Pour savoir si c’est un carré, regardons s’il a un angle droit.
Considérons le triangle ABC.

AC:\/(xC—xA)2+(yC—yA)2:: VA-(-4)2+B-4)2=v52+(-1)2=v25+1=v26;| AC = V26|,

Nous avons :
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. AC?=V/26 =26

« AB2+BC?=V13 +V13 =13+13=26

e Par conséquent : AC> = AB? + BC?; d’apreés la réciproque du théoreme de Pythagore, le triangle ABC et
rectangle en B.

ABCD est un mosange qui a un angle droit : c’est un carré

Exercice 11

Le plan est muni d'un repére orthonormé (O; I ; J).
On considere les points A(-2; —1), B(4; 3) et F(3; 4).
Figure (non demandée)
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1) % estle cercle de diametre [AB].

a) Soit M le centre de ce cercle. M est le milieu du diametre [AM] donc :
(xA+xByA+yB) —2+4. -1+3

2 2 2 2 ) [0 )]
b) Le rayon de ce cercle @ est: r = MA = \/ (xa— xa0)? + (yarya)’ = VA= (202 + (1= (1)) = V32 + 22
=v9+4=V13;|r=V13
2) Pour montrer que F appartient a ¢, on calcule lalongueur MF :

MF = \/(xp—xM)2+(yM—yp)2: VB-1)2+@4-12=V22+32=vV4+9=V13;| MF=V13=7r|
Lalongueur MF est égale au rayon de cercle % : F appartienta %

3) F appartient au cercle de diametre [AB] donc le triangle ABM est un triangle rectangle en F.
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