2nde ; correction du controle (équations, inéquations)

I
1. Compléton le tableau de signes :
3
e 2x-3=00x=—
2
e x— 2x— 3 est croissante car le coefficient directeur 2 est positif, donc I’expression est négative pour
3
X< > puis positive pour x = 3"
e x+7s’annule bien pour x = -7
e x+— Xx+7 est croissante car le coefficient directeur 1 est positif, donc I'’expression est négative pour
X < —7 puis positive pour x = —7.
3
X -0 -7 — +oo
2x-3 - =0+
x+7 -0+ |+
2x-3)x+7) + | =]+
II

Résoudre les équations suivantes :

1. Bx+5)(-7x+2)=0.
Un produit de facteurs est nul si, et seulement si, I'un des facteurs est nul.

o Premiercas:3x+5:0©x:—§

2
. Deuxiémecas:—7x+2:0©x:;

5 2
Lensemble des solutions est donc|.¥ = {—5 ; ;} .

2. Bx+5(7x+3)—-Bx+50bBx+1)=0.
Onfactorise: @Bx+5) (7x+3)— @Bx+5) Gx+1)=0 Bx+5(7x+3)—-bBx+1)=0
—— ——

facteur commun facteur commun

© (Bx+5)(7x+3-5x-1)=0<|(Bx+5)(2x+2) =0]
On peut encore améliorer la factorisation avec : ‘ 23x+5)(x+1)=0 ‘

5
Le théoréme du produit nul montrer qu’il y deux solutions, -3 et —1.

] 5
Lensemble des solutions est donc:|.¥ = {— 3 ;= 1}




III

a=38x+7)

b=2x-9)

Ora?-b*=(a-b)(a+b).Donc: Bx+7)°—(2x-92=[Bx+7) - 2x-9)][Bx+7)+(2x-9)] = Bx+7—
2x+9)(Bx+7+2x-9)=| (x+16)(5x—2)]

1. Montrer que (3x + 7)? - (2x—9)% = a®> — b* avec {

2. Linéquation 3x +7)* — (2x —9)* = 0 est donc équivalente a :
(x+16)(5x—-2)=0.

e Signede x+16:
X+16=0ox=-16etx+16>0< x> -16.

e Signedeb5x—2:
2 2
5x—2:0©x:get5x—2>0©x>g

» Tableau de signes:

2
X -0 —-16 — +oo
Signe de x+ 16 -0+ |+
Signe de 5x —2 - | -0+
Signe de (x +16)(5x—2 + 0 -0+
) 2
Lensemble des solutions est:|.¥ =] —oco; —16] U g;+oo
IV
1 x-2 +2_x—2+2(—4x+3)_x—2—8x+6_ —-7x+4
" —4x+3 —4x+3 - —4x+3 | -4x+3
x-2 x-2 —-7x+4
2. =-2< 2<0o <0.
—4x+3 —4x+3 —4x+3

On cherche le signe de chaque facteur et on renseigne un tableau de signes.

3 3
e Ensemble de définition: -4x+3=0< x = n donc n est la valeur interdite, donc ’ensemble de défi-

3
nition est @:IR\{Z}

e x— —4x+ 3 est décroissante puisque son coefficient directeur est -4, nombre négatif, donc —4x + 3
est positif pour x < 1 puis négatif pour x > 1

e x—2=0pourx=2etx—-2>0cx>2

o Tableau de signes:

4 3
X -00 — — +oo
7
~7x+4 +0-[-
—-4x+3 + | —| -
-7x+4
+0— |+
—4x+3
4 3
Lensemble des solutions est donc|.¥ = ]—oo; - U Z; +00




Vv

Soit 'expression f(x) = (3x —1)> —4x3x—1).
1. f(x) = Bx)? -2 x3xx 1+12—12x% +4x = 9x* — 6 + 1 — 122 + 4x =| 32> — 2 + 1 |. (forme développée)

2. f(0)=fx)=Bx-1)*-4xBx—1) = Bx - 1)(3x-1)—4x(8x— 1) = Bx-1) [Bx— 1) —4x] =| Bx— ) (-x— 1)
(forme factorisée)

3. fx)=0 Bx-1D(-x-1)=0.

1
D’apres le théoreme du produit nul, les solutions sont —1 et 3

P

4. e (en remplacant x ar 0 dans la forme développée).

. f(\/z) =3 x \/§2 —2V2+1=3%x2-2V2+1=|7-2V2|(en utilisant la forme développée)

1 1
o | f (5) = 0|puisque 3 est une des solutions de I'équation f(x) = 0.




