Chapitre 4 : Trigonométrie

I] Cosinus, sinus, tangente d'un angle aigu

voir activité de départ (petite feuille)

Les rapports 2(83 : 5% et % ne dépendent pas des positions des points B et lE€sscotes de I'angle

XAy y . Ces rapports dépendent de la mesure de I'an@f@y :

hypoténuse

coté opposé al'angle a

—

cote adjacenta 'angle o

Définition : Pour tout angle aigu dans tirangle rectangleon peut définir trois grandeurs trigopnomeétriques
L_ongueur du c6té adjacent a cet a

Longueur de I hypotenuse
Longueur du cOté opposé a cet a

Longueur de I'hypoténu
Longueur du c6té opposé a cet a

ongueur du c6té adjacent a cet a

= Le cosinusde I'angle est égal au rapport

» Le sinusde I'angle est égal au rapport

» Latangentede I'angle est égal au rappo.t

Exemple :

C CB

ACB
cos(ACB)= A
., ——\ AB
ACB)=—
. sin( ) cA
S AB

tan(ACB
an( )= B

B

Remarque (truc pour retenir les formules)
En utilisant les abréviations C : Cosinus S : Sinus : Tdngente
A : Coté adjacent O : Coté oppose H : Hypoténuse

SOH CAH TOA

Ces neuf lettres résument les formules.

Exercice 1 A
Dans tout I'exercice, on considére la figure citomn ]
qui n'est pas représentée en vraie grandeur.
Les points A, E et C sont alignés. E
AD =5cm
AC=9cm
ED =6 cm

BAC=35° B C
1) Calculer la mesure de I'angléA\CD au degré preés.
2) Calculer la valeur exacte de AB, puis donnerawondi au rmnimeue pres.
3) Calculer la mesure de I'anglAED au degré prés.




4) Calculer la valeur exacte de BC, puis donnerasaondi au millimétre prés.

Solutions :
1) Dans le triangle ACD rectangle en A, on a :

——  AD
tanACD=——=
AC

—= 5
tanACD==
9

ACD-= 2¢°
2) Dans le triangle ABC rectangleen C,on a:
AC

cosBAC="*=
AB

9
COS35=—
AB
ABXc0s35 =9
9
AB= valeur exact
cos35 ( ¢
AB~ 11,0cm (valeur approchég
3) Dans le triangle AED rectangle en A, on a:
AD

SiNAED=—"=
ED

.. — 5
siInAED==
6

AED~ 34°
4) Dans le triangle ABC rectangle en C, on a:

sn~. BC
tanBAC=—
an AC

BC
t =
an 35° 9

BC=9xtan35 (valeur exactg
BC~ 6,3cm (valeur approchég
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Activité : (activité 9 page 203)
On considere le triangle ABC rectangle en A ci-dass

C
B

A

1) Donner les expressions deos(ABC) , sin(ABC) et tan(ABC) dans ce triangle.
2) Ecrire I'égalité du théoréme de Pythagore dartsangle rectangle.

3) Démontrer que : (cos(ABC))*+(sin(ABC))*=1

o —

— in(ABC
4) Démontrer que : tan(ABC):S'n(—A)
co§ ABC)

Propriété : Pour tout angle aigu de mesurdegres :
1) (cos(x))*+(sin(x))’=1

cos’(x)+sir’(x)=1
2) tan(x)= sin(x)

cog x)



Remarques :
La formule (1) permet de calculecos(x) en connaissantsin(x) (ou l'inverse).

La formule (2) permet de calculecos(x) , sin(x) , tar(x) connaissant 2 de ces nombres.
Exercice 2

Sachant que cos(60°)== | calculer la valeur exacte desin(6C°) , puis son arrondi au centiéme.

N~

Solution :
(cos(60°))*+(sin(60°))*=1

(%) +(sin(60°) =1

1 . N2
Z+(S|n(60 )°=1

(sin(60°)P=1- =
4

onz. 3
(sin(60°)) =2

13
sin(60 )_\/i‘

. oy V3
sin(60 )——2
sin(60° )~ 0,87

Exercice 3

ABC est un angle aigu tel que sin(ABC)=0,28
1) Calculer la valeur exacte deos(ABC) .
2) En déduire la valeur detan(ABC) sous forme de fraction irréductible.

Solution :
1) (cos(ABC))*+(sin(ABC))’=1
(cos(ABC))*+(0,28°=1
(cod ABC))*+0,0784=1
(cod ABC))*=1- 0,0784
(cog ABC))*=0,9216
cos(ABC)=v0,9216
cos(ATBE)/:Q,%

2) tan(,@)zi:]f%

tan(ﬂS\C)zg’—gg

~0,28x100
~0,96x100
28

tan(ﬁl?zi)z%

— 4x7
tan(ABC)—4><24
— 7
tan(ABC )=—
( ) 24

tan(ABC)




