TS

Correction de I’exercice n°4 de la feuille « Complexes : les bases >

Z+ 21

e Notons que pour que Z = existe, il est nécessaire d’avoir iz —1 # 0, ce qui équivaut

az#£ % = —1i. Le point M d’affixe z est donc implicitement différent du point A d’affixe —i.

e Méthode 1 :
a—>bi+2i a+(2-0b)i  Ja+(2-0b)i][(-b—1)—id]

7 = = =
On a ila+bi)—1 (=b—1)4ia [(-b—1)+id][(-b—1)—1id]
_ _. 2 . ._ - .2
doly 7 — a(b+1) —ia*+ (b 2)(b'—i—1)1 a(2 —10b)i
(=b—1)*—(ia)?
_ab — _ _ _ a2l
NP ab—a+2a—ab+[(b—2)(b+ 1) —a’]i
(b+1)2+a?
a — 2ab V¥ —b—2—-a? .
:>Z:(b—|—1)2—0—a2+ 610 +a i (4 forme algébrique de Z)
Y Y
Donc Z est imaginaire &S Rez =0 & a — 2ab =0 a—2ab=0
n imaginaire pur ez = brl)ital a — 2ab =
( (
a=0 Rez =0
= a(l—Qb):O = ou <~ ou
b:% sz:%

\ \
& Me[(OTP)\{AYUA | ou A est la droite d’équation y = 3.

e Méthode 2 :

OnaZ — §+2i :§+_21:_§+ P_ z:Qi
iz—1 iz —1 ixz—1 —iz—1
— —2i zZ+2
Donc Z est imaginaire pur & 7 =—-7 & Z_ : :—?—1— :
—iz—1 iz —1

z— 21 Z+ 21

—iz—1 1-1iz
& (z=21)(1—iz) =(—iz - 1)(z+ 21)

(en effet, comme z # —1i, ni iz — 1, ni son conjugué —iz — 1 ne peuvent étre nuls)
& z— 122 —2i—22=—iz22 422 — 7 — 2i

& —z—i22=—-iz24+72

S i722—-i22—2-Z2=0



& i(Z-2)FZ+2)—-(2+%2)=0

Z42)[iF—2) -1 =0

< (
& (2%ez)[i(~2iTmz) — 1] =0
& (Rez)(2Tmz—1) =0
< (

Rez=0 ou JTJmz=3)

& Me[(OT)\{AYUA | ou A est la droite d’équation y = 3



