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r(lorrection du BONUS|

S~~~
fla@)] @) fld(e)]
Par composition, produit et somme, la fonction g est dérivable sur R et pour tout réel z,

o) — 2016 pr(, 2017y _ 1007 ¢(,1009 1008 1008 ., p/(, 1009
g'(z) =20172""f'(x ) —[1008 z fE) +2 77 x 10092 x f (=)

> N ! >
o (z) % f'[a(x)] Viz) fld(z)] b(=) &' (z)x '[d(x)]
On obtient en particulier ¢’(1) = 2017 /(1) — 1008 f(1) — 1009 f'(1) = 0 (car f(1) = f'(1)).

[T = ) _ o ela) — g()

z-1 =1 r—1

e A) Soit g la fonction définie sur R par g(z) = f(z*'") — g% f(z').
——

Par conséquent, lim =.g'(1) = 0.
z—1

e B) Soit f une fonction vérifiant (i) et (ii).

Fixons x dans R.

Sih € R, dapres (i) ona f(z+h) < f(x)+f(R)et f(z) = flz+h+(=h)] < f(z+h)+[(=h),
done —[(—h) < f(w+h) - (@) < f
S

(h).
f(_h) i) i)L /(=) < f(hh) (1). Or d’apres (ii), 113(1) f(h) =

f(=h)

h) —
Théoreme des Gendarmes appliqué a (1), on en déduit que lim flz+h) - J(@)

h—0t h
—Si h < 0, on obtient : f(:hh) > fz+ hf)L — /(@) 2 f(hh)

flx+h)—
prouve que lim
h—0~ h

— Sih > 0, on obtient :

1 et comme ’llir% (—h) = 0, on obtient également par composition ’llin%] = 1. D’apres le
— —

=1 (2).

et un raisonnement identique
T

f@+h) - [(z)
h

On déduit de (2) et (3) que }LIII(I)
_}
z et que f'(z) = 1.

=1, ce qui prouve que f est dérivable en

Finalement, comme le choix du réel z au départ est arbitraire, [ est dérivable sur R et
Vz € R, f'(z) = 1. Cela établit que f est forcément la fonction z + x [réciproquement,
celle-ci vérifie bien (i) et (ii)].



