TS2 2015/2016

Calculs de primitives (entrainement)

- Déterminer dans chaque cas la primitive F' de f sur I vérifiant la condition indiquée :
a) f(x)=—32>+62—-7;I1=R; F(1) = 1.
b) f(:c)—23+24, =]0; +o0[; F(2) = 8.
&) J(@) = & — 2 105 tools F(1) = 7.
=2s n(§)+§ s(52); I=R; F(0) = 3.
53— Ll I=R; F(0) = 0.

I| Déterminer les primitives de f sur I dans chaque cas :
a) f(@) = g5y 5 =] = 0,55 400

b)f(x $22$4_f137IR

c) f(z)= 12x ( 2)5 I=R.

e) f(x) = (x* - > e

f) f(z) = cos (32 + %) sin® (3z + §) ; I=R.

ELEMENTS DE CORRECTION

I.a) On a f(z) = —32? + 62 — 7. Or pour n € Z — {—1}, une primitive de x — 2" est
T2 +1 primitives de f sont les : F': @ +— —5 X I;: +6 x 1+1 (ou C

est une constante arbitraire), soit : F': x — —ga® + 32> — 7o + C.
Fl)=le -1xP43x12-7x1+C=1 & (=%

apres calcul

D’oﬁF:xr—>—$I3+3x2—7x+4§.

I.b) On a f(x) = 22° + 2 x ™% Or pour n € Z — {—1}, une primitive de = > z" est

an Donc les primitives de f sont les F' : x +— 2 X ?;:11 +2 X gzt +C (C
constante). Soit I : x 7 — a5 +C.

4
F2)=8e2-2+C=8 & (C=1

apres calcul

) N . x4 2 1
Dou F:zm— %5 — 35+ 5.

X —

I.c) Ona f(z) = —3 X —=. Or une primitive de z — \/15 (resp. © > =5) est x> 24/

(resp. © —l) donc les prlmitlves de fsontles F:x— 2x (=1)=3x2yz+C (C
constante), soit F : z +— —= — 6y/z + C.
F(i):—?@—5—6\f+c_—7 & C0=-3

Ullw

apres calcul

Dot F iz —2 — 6z — 2.



I.d) Si U est une primitive de u et a # 0, une primitive de z — u(ax—l—b) est z — LU (ax+b),
donc les primitives de f sont les F: @+ 2x + [— cos (£)] 43 x £ sin(5z) + C (C constante),
4

soit F': &+ —8cos (%) + 15 sin(5z) + C.
F(0) =3« —8cos (9) + &sin(0)+C=3 & C=1L

apres calcul

Dot F : x +— —8cos (£) + - sin(5z) + 11.

I.e) Si U est une primitive deueta 7& 0, une primitive de T u(aas—i—b) est  — 21U (az+b),
e% + C (C constante), soit

F:x»—>—126_§——67+0

5x0

F0)=0« —12¢ 3—164 +C=0 & C=%
~—~ 5
apres calcul
Finalement F : z + —12e”5 — %6% + %.
IL.a) On a f(z) = (1++I)2 Posons u = 1 +2x on a donc v’ = 2. On écrit alors f(z) =
% X Jé/x)Q = % x % Or une primitive de 5 > est —1 donc les primitives de f sont les :
F=3%x=l4C (C’ constante), soit F': x — — (H% +C.

IL.b) On a f(x) = (2—4z)(z* —x+1)73. Posons u = 2> —x + 1, on a donc v’ = 2z — 1. On
écrit alors f(x) = —2(2:1: —D(@?—z+1)3=-2xu xu> Or pour n € Z — {—1}, une
—3+1_|_C —

primitive de v’ X u™ est — +1 u™*! donc les primitives de f sont les F' = —2x —1—

,2_|_C’:p—i—C'(C’COIistante),smt.F.xr—>(2 HIQ—I—C’

3+1

Il.c) On a f(z) = 1223(2* — 2)°. Posons u = ! — 2, on a donc v/ = 423. On écrit alors

f(z) = 3x423(z* —2)° = 3xu/u’. Or pour n € Z—{-1}, une primitive de v'u" est —5u"*!

donc les primitlves de fsont les F =3 x —u’t! + C =1 x u® + C (C constante), soit :

5+1

II.d) On a f(z) = m Posons u = 4x + 1, on a donc v/ = 4. On écrit alors f(z) =

3 x = — = 3 x “— Or une primitive de \1;—% est 24/u donc les primitives de f sont les

F:zw— % X 2\/4:p+ + C (C constante), soit F': x +— %\/4m+ 1+C.

g

IL.e) Ona f(x) = (23 —2)e* ~8+7 Posons u = z*—8x+7, on a donc v’ = 42* —8 = 4(x3—2).
On écrit alors f(z) = 1 x 4(2® — 2)e*' =87+7 = L x o/e". Or une primitive de u'e® est e donc
les primitives de f sont les F' = ie“ + C (C constante), soit F' : x +— %eﬁ*gx” +C.

ILf) On a f(z) = cos (3z + ) sin® (3z + 5). Posons u = sin (3z + %), on a donc v’ =

3cos (3z 4+ Z). On écrit alors f(z) = 1 x 3008(31’4—%) sin® (3z+ %) = & xu xu. Or

pour n € Z — {—1}, une primitive de u' x u" est +1 ™! donc les primitives de f sont les

F= g X 5J1r1 uSt + C (C constante), soit F' : z Esm6 <3x + %) + .



