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‘Correction du IIT de la feuille « Limite d’une suite, aspects théoriques >>‘
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a) On consta‘;eogz)l; Wigg = T r2 2,2727 ; wigoon = 101 =~ 2,0297; w1 000000 = 1001 ~ 2,003;
W100000000 = ——— ~= 2,0003 , etc.

Voici l'allure de la représentation graphique de la suite w :
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— Il semble que w,, se rapproche aussi pres qu’on veut de 2, des que n devient assez grand.

2n+5  2yn+2

b) Soit n € N. On a 5 > 2 donc 24/n +5 > 2y/n + 2 d'ou NS > NS

Vvn+1>0), soit w, > 2.
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¢) Soit n € N; w, €]1,99: 2,01] < 1,99 <w, < 2,01 < ﬂ<2,01
——

vn+1
vrai d’apres b)

& 2yn+5<2,01(yn+1) & 2¢/n+5<2,01y/n+2,01 & 0,01y/n>2,99

car \/n+1>0
\<:/>_/ Vn > 299 & n > 2992 par stricte croissance de la fonction x +— x? sur [0; +oo|.
car 100>0

< Ainsi, en posant Ny = 299% + 1 = 89402, on a bien w, €]1,99; 2,01[ dés que n > Nj.
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vrai d’apres b)
S 2yn+5<2+e)(Vn+l) & 2yn+5<24+e)Vn+2+e & eyn>3—=¢

car \/n+1>0

& Jn>

car e>0

d) Soit n e N;w, €]2—¢;2+¢] & 2—e<w,<2+¢ & <2+c¢
—_———
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< 0 et (x) est donc vrai pour tout n € N.

€ 3—e\’ )
> 0; on aalors (x) & n > (—— | par stricte
€

Remarquons que si € > 3, on a
€

Supposons £ < 3, de sorte que
€

croissance de la fonction x +— z? sur [0; +o0|.
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) , on a bien :

— Ainsi en choisissant pour N un entier strictement supérieur a (

w, €]12—¢e;2+¢[ , déesquen >N .



